
¶ª0O½±µä ¶ª0PïvÀ¶ª0O½±µä ¶ª0PïvÀ¶ª0O½±µä ¶ª0PïvÀ¶ª0O½±µä ¶ª0PïvÀ 

1. ( ) ( )1 23, 5 , 2, 6z z= = C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ 2.z z     Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ 

Solution : -  

 Given 1 3 5z i= +  2 2 6z i= +  

 ( )( ) 0 2
1 2 3 5 2 6 6 28 30 6 30 28z z i i C i i− = + + = + + = − +  

 ( )1 2. 24 28 24, 28z z i= − + = −
 

 

2. ( ) ( )6, 5 10, 4− + − Oº Oº Oº Oº ¶ª0Oµv¶m £vÑ¶¢Ãv¶mÀ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº. ¶ª0Oµv¶m £vÑ¶¢Ãv¶mÀ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº. ¶ª0Oµv¶m £vÑ¶¢Ãv¶mÀ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº. ¶ª0Oµv¶m £vÑ¶¢Ãv¶mÀ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº.  

   

3. ( ) ( )1 26, 3 , 2, 1z z= − = − C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ 1 2/z z         Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ  

Solution : -  

 1 26 3 2z i z i= + = −  

 
( )( ) 2

1
2

2

6 3 26 3 8 12 3

4 5

i iz i i i

z z i i

+ ++ + += = =
− −

 

 
12 12

1 1,
5 5

i
 + =  
   

 

4. cos sinz iθ θ= + C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ 1

2
z −             Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ    

Solution : - 

 
1 1 cos sin

cos sin
cos sin cos sin

i
z i

z i i

θ θθ θ
θ θ θ θ

−= + = ×
+ −

 

 
1

2 sinz i
z

θ− =
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5. (i) ( )3, 4  (ii) ( )sin , cosθ θ  (iii) ( )7, 24  (iv ( )2,1− Oº ¶SµÀgO¸±µ  Oº ¶SµÀgO¸±µ  Oº ¶SµÀgO¸±µ  Oº ¶SµÀgO¸±µ  £vÑ¶¢Ãv¶mÀ £vÑ¶¢Ãv¶mÀ £vÑ¶¢Ãv¶mÀ £vÑ¶¢Ãv¶mÀ 
¢¸ñ±ÀµÀ0fº.¢¸ñ±ÀµÀ0fº.¢¸ñ±ÀµÀ0fº.¢¸ñ±ÀµÀ0fº. 

Solution : - 

(i)  L 3 4z i= +  

 zSµÀgO¸±µ  £vÑ¶¢À0= ( )( )
1 3 4

3 4 3 4 3 3

i

i i i

−=
+ + −

 

 
3 4 3 4

,
25 25 25

i− − = =  
 

 

(ii) sin cosz iθ θ= +  

 zSµÀgO¸±µ  £vÑ¶¢À0 ( )
1 sin cos

sin 1cos sin cos

i
z

i

θ θ
θ θ θ θ

−= =
+ −

 

 
2 2

sin cos
sin cos

sin cos

i
i

θ θ θ θ
θ θ

−= = −
+

 

 

6. 
4 2

1 2

i

i

−
−

nnnn a ib+ ±µÃ¶p0vÑ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº±µÃ¶p0vÑ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº±µÃ¶p0vÑ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº±µÃ¶p0vÑ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº 

Solution: - 

 Let 
4 2

1 2

i
a ib

i

− = +
−

 

( )( )
( )( )

2

2

4 2 1 2 4 6 4

1 2 1 2 1 4

i i i i
a ib a ib

i i i

− + + −= + ⇒ + =
− + −

 

 
8 6 8 6

5 5 5

i
a ib a b

+∴ + = ⇒ = =
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7. cos sina iα α= + , cos sinb iβ β= + C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ 1 1

2
ab

ab
 + 
 

            Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ 

Solution : - 

 ( )( )cos sin cos sinab i iα α β β= + +  

 
2cos cos sin cos sin cos sin sini i iα β β α α β α β= + + +  

 ( ) ( )cos cos sin sin sin cos cos siniα β α β α β α β= + + +  

 ( ) ( )cos sinab iα β α β= + + +  

 
( ) ( )

( ) ( ){ } ( ) ( ){ }
cos sin

cos sin cos sin

ia

ab i

α β α β
α β α β α β α β

+ − +
=

+ + + + − +
 

 ( ) ( )1
cos sini

ab
α β α β= + − +  

 ( )1 1 1
cos sin

2 2
ab i

ab
α β + = + + 

 
( ) ( )cos siniα β α β+ + + − ( )α β +   

 ( )cos α β= +
 

 

8. 3 4i+ ±ÀÇÀÀOµÖ ¶¢±µØ ¶¢ÀÃv¹né Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ±ÀÇÀÀOµÖ ¶¢±µØ ¶¢ÀÃv¹né Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ±ÀÇÀÀOµÖ ¶¢±µØ ¶¢ÀÃv¹né Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ±ÀÇÀÀOµÖ ¶¢±µØ ¶¢ÀÃv¹né Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ 

Solution : - 

 3 4i x iy+ = +  

 E±µÀ ËÈ¢¶pÁv¹ ¶¢±µØ0 VÉ±ÀµÀS¸ 

 
2 2 23 4 2i x i y ixy+ = + +  

 ( ) ( )2 23 4 2i x y i xy+ = − +  

 
2 2 3: 2 4x y xy− = =  

 ( )2 2 2 2 2 24x y x y x y+ = − +  

 
2 2 2 2 29 16 5 : 3x y x y y= + ⇒ + = − − =  
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2 4 2x x= ⇒ = ±  

 
2 1y y y= ⇒ = ±  

 ( )3 4 2i i+ = ± +
 

 

9.. 3 5z i= − C±ÀÀhÉ C C±ÀÀhÉ C C±ÀÀhÉ C C±ÀÀhÉ C 3 210 58 136 0z z z− + − = CnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ 

 ( ) ( ) ( ) ( )( )3 33 33 5 3 5 3 3 5 3 5z i i i i= − = − − −  

 27 125 135 225 198 10i i i= + − − = − −  

 ( )22 23 5 9 25 30 16 30z i i i i− = + − = − −  

 L.H.S 
3 210 58 136z z z= − + −  

 { } { }198 10 10 16 30 58 3 5 136i i i= − − − − − + − −  

 334 334 10 10 0i i RHS− + − = =  

 

10. 
3

2 cos sin
x iy

iθ θ
+ =

+ +
C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ 2 2 4 3x y x+ = − CnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ 

Solution : - 
{ }

( ) ( )
{ }

2 2 2 2

3 2 cos sin 3 2 cos sin

4 cos 4cos sin2 cos sin

i
x iy x iy

i

θ θ θ θ
θ θ θθ θ

+ − + −
+ = ⇒ + =

+ + ++ −
 

 
{ }3 2 cos sin

5 4 cos

i
x iy

θ θ
θ

+ −
∴ + =

+
 

 
( )3 2 cos 3sin

5 4cos 5 4cos
x y

θ θ
θ θ

+ −= =
+ +

 

 LHS 
( ) 2 2

2 2 3 2 cos 3sin

5 4cos 5 4cos
x y

θ θ
θ θ

 +  −+ = +   + +  
 

 
{ }

( )

2 2

2

9 4 cos 4cos sin

5 4cos

θ θ θ

θ

+ + +
=

+
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9 5 4cosθ+

=
{ }

( ) 2
5 4cosθ+

9

5 4cosθ
=

+
 

 RHS 
( ) 24 12 cos12 2 cos

4 3 3
5 4cos

x
θθ

θ
++

− = − =
+

15 12 cosθ− −
5 4cosθ+

 

 
9

5 4cos
RHS

θ
=

+
 

 ∴  LHS = RHS 

 

11 ,

( )2

2

1 2

i

i

−
−

,
2 11

25

i− −
,   vÀ ¶ª0±ÀµÀÀS¸îvÀ Cn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀvÀ ¶ª0±ÀµÀÀS¸îvÀ Cn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀvÀ ¶ª0±ÀµÀÀS¸îvÀ Cn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀvÀ ¶ª0±ÀµÀÀS¸îvÀ Cn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ    

Solution : - 

 

( )2 2

2 2

1 4 41 2

i i
a ib

i ii

− −+ + =
+ −−

 

 

2

2

2 3 4 6 8 3 4

3 4 3 4 9 16

i i i i i

i i i

− − + − + + −= × =
− − − + −

 

 
2 11

25

i
a ib

− ++ =  

 
2 11

25

i− + ±ÀÇÀÀOµÖ ¶ª0±ÀµÀÀSµî0  2 11

25

i− −
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12. Oºñ0l¼ ¢¸nn  ¶¢Ã¶p D±ÀµÃ¶¢À ±µÃ¶p0vÎ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº.Oºñ0l¼ ¢¸nn  ¶¢Ã¶p D±ÀµÃ¶¢À ±µÃ¶p0vÎ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº.Oºñ0l¼ ¢¸nn  ¶¢Ã¶p D±ÀµÃ¶¢À ±µÃ¶p0vÎ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº.Oºñ0l¼ ¢¸nn  ¶¢Ã¶p D±ÀµÃ¶¢À ±µÃ¶p0vÎ ¢¸ñ±ÀµÀ0fº. 

 (I) 1 i−  (ii) 1 3i+  (iii) 3 i− +  (iv) 1 3i− −  

Solution : - 

 { }1 cos sini r iθ θ− = +  

 cos 1 sin 1r rθ θ= = −  

 ( ) ( )2 2
cos sin 2 2r r rθ θ+ = ⇒ =  

 
1 1

cos sin
2 2

θ θ= = −  

 Principal value of { }/ 4θ π π θ π= − ≤ ≤∵  

 ( )1 2 cos sin / 4
4

i i i
π π  ∴ − = − + −  
  

 

(ii) { }1 3 cos sini r iθ θ+ = +  

 cos 1 sin 3r rθ θ∴ = =  

 ( ) ( ) ( )22 2
cos sin 1 3r rθ θ+ = +  

 
2 4 2r r= ⇒ =  

 
1 3

cos sin
2 2

θ θ= =  

 ∴ Principal  value of 
3

πθ =  

 1 3 2 cos sin / 3
3

i i
π π ∴ + = + 

 
 

(iii) { }3 cos sini r iθ θ− + = +  

 cos 3 sin 1r rθ θ= − =  

 ( ) ( )2 2
cos sin 3 1 2r r rθ θ = + ⇒ =  
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3 1

cos sin
2 2

θ θ= − =  

 ∴  Principal value of 
6

sπθ =  

 3 2 cos sin
6 6

s s
i i

π π ∴− + = + 
 

 

(iv) { }1 3 cos sini r iθ θ− − = +  

 cos 1 sin 3r rθ θ= − = −  

 ( ) ( ) ( ) ( )22 2 2 2cos sin 1 3 4 2r r r rθ θ+ = − + − ⇒ = ⇒ =  

 
1 3

cos ; sin
2 2

θ θ= − = −  

 Prove of 2 / 3θ π= −  

 
2 2

1 3 2 cos sin
3 3

i i
π π    ∴− − = − + −    

      

 

13. ( )( )( )2 3 2 4 1i i i i− + + + n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ  

Solution : - 

 { }( ) ( ) ( ){ }22 3 2 4 1 2 3 2 2 4 4i i i i i i i i i− + + + = − + + + +  

 ( ) ( ) { }2 3 2 6 2 6 18 2 6i i i i i i= − + − + = − − + − −  

 { } 22 12 16 24 32 32 24i i i i i= − − + = − = +  

 ( ) ( )2 2
132 24 1 32 24 1024 576 40i+ = + = + =
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14. 0z ≠ C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ Arg z Arg z+             Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ 

 If Arg z θ=  then Argz θ= −  

 0Argz Arg z θ θ∴ + = − =
 

 

15 1 21z and z i= − = − C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ ( )1 2Arg z z     Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ    

Solution: - 

 { }1 11 1 cos sinz Argz iπ π π= − ⇒ = − = +∵  

 ( ){ }2 2 / 2 cos / 2 1sin / 2z i Arg z iπ π π= − ⇒ = − − = − + −∵  

 ( )1 2 1 2 / 2 / 2Arg z z Argz Arg z π π π= + = − =
 

 

16 1 21:z z i= − = C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ 1

2

z
Arg

z

 
 
 

    Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ 

Solution : - { }1 1 cos 1sinArgz π π π= − = +∵  

 
{ }2 / 2 cos / 2 sin / 2Arg z i iπ π π= = +∵  

 1
1 2

2

/ 2 / 2
z

Arg Argz Argz
z

π π π
 

= − = − = 
   

 

17. n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ n ¶ªÃ°½îOµ±¼0W ¶¢Ã¶p£vÀv¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ  

 (i) 
( ) ( )

( )( )
2 4 1 2

1 3

i i

i i

+ − +
− − −

 (ii) 
( )

( )( )

3
1

2 1 2

i

i i

+
+ +

 

Solution: 
( )( )

( )( ) 2

2 4 1 2 2 4 4 8

1 3 3 3

i i i i

i i i i i

+ − + − + − −=
− − − − + − +

 

 
( )

( )( )
5 2 55 5

4 2 2 2 2

i

i i i i

−−= = = =
− − + + −

( )2

5

i−
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( ) ( )

( )( )
2 4 1 2

| 2 | 5
1 3

i i
i

i i

+ − +
= − =

− − −
 

(ii) 
( )

( ) ( )
( )3 3

2

1 1 3 1 1 3 3

2 1 2 2 5 2 5

i i i i i i

i i i i i

+ + + + − + −= =
+ + + +

 

 

2

2

2 2 5 10 10

5 5 25

i i i i

i i i

− + − += × =  

 
10 10 2 2

25 5

i i− − +=
−

 

 
( )

( )( )

3
1 4 4 2 2

2 1 2 25 25 5

i

i i

+
= + =

+ +
 

 

18. ( )( )( ) ( )1 2 3 ...... 1i i i ni x iy− − − − = = C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ ( )2 2 22.5 .10.................. 1 n x y+ = +

CnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀCnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ    
Solution: - 

 ( )( )( ) ( )1 2 3 ....... 1i i i ni x iy− − − − = −  

 ( )( )( ) ( ) 2 21 2 3 ....... 1i i i ni x y− − − − = +  

 
2 2 22 5 10 ....... 1 n x y+ = +  

 E±µÀ ËÈ¢¶pÁv¹ ¶¢±µØ0 VÉ±ÀµÀS¸ 

 ( )2 2 22.5.10....... 1 n x y+ = +
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19 
1z

z i

+
+

±ÀÇÀÀOµÖ ¢¸¶ªå¶¢ sû¹Sµ0±ÀÇÀÀOµÖ ¢¸¶ªå¶¢ sû¹Sµ0±ÀÇÀÀOµÖ ¢¸¶ªå¶¢ sû¹Sµ0±ÀÇÀÀOµÖ ¢¸¶ªå¶¢ sû¹Sµ0 1         C±ÀÀhÉ C±ÀÀhÉ C±ÀÀhÉ C±ÀÀhÉ z    t0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ    
Solution: - z x iy= +  

 
( ){ } ( ){ }

( )22

1 11
Re 1 Re 1

1 1

x iy x i yx iy

x iy x y

+ + − + + + = ⇒ = + + + + 
 

 ¢¸¶ªå¶¢ sû¹Sµ0 1  

 
( ) ( )

( )

2

22

1 1
1

1

x x i iy y

x y

+ − +
=

+ +
 

 
2x 2x y+ + 2y x+ = 2y+ 2 1 1y x y+ + ⇒ − =

 

 

20 If | | 1z x iy and z= + = C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉz    t0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ    
Solution : - 

 
2 2| | 1 | | 1 1z x iy x y= ⇒ + = ⇒ + =  

 E±µÀ ËÈ¢¶pÁv¹ ¶¢±µØ0 VÉ±ÀµÀS¸ 2 2 1x y+ =
 

 

21 ( )1z − ±ÀÇÀÀOµÖ D±ÀµÀ¶¢À0 ±ÀÇÀÀOµÖ D±ÀµÀ¶¢À0 ±ÀÇÀÀOµÖ D±ÀµÀ¶¢À0 ±ÀÇÀÀOµÖ D±ÀµÀ¶¢À0 
2

π C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉz    t0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀt0lûµÀ ¶plûµ0 Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ    
Solution : -  

 Let  ( )1 / 2z x iy Amp z π= + − =  

 Amp { } ( ){ }1 / 2 1 / 2x iy Amp x iyπ π+ − = ⇒ − + =  

 
1 sin / 2

tan / 2
1 1 cos / 2

y y

x x

ππ
π

−  
= ⇒ = − − 

 

 1 0x⇒ − =  
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22 Arg 1z  , 2Arg z vÀ ¶¢±µÀ¶ªS¸  vÀ ¶¢±µÀ¶ªS¸  vÀ ¶¢±µÀ¶ªS¸  vÀ ¶¢±µÀ¶ªS¸  ,
5 3

π π C±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉC±ÀÀhÉ ( )1 2Arg z Arg z+             Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀOµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀ    

Solution : - 

 ( )1 1 / 5
5

Arg z Arg z
π π= ⇒ = −  

 2 2/ 3 / 3Arg z Arg zπ π= =  

 1 2

3 5 2
/ 5 / 3

15 15
Arg z Argz

π π ππ π − +∴ + = − + = =  

 

23. D±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎ ( )2 2 , 2 2 2 3 2 3i i i+ − − − + t0t0t0t0lµÀ¶¢ÁvÀlµÀ¶¢ÁvÀlµÀ¶¢ÁvÀlµÀ¶¢ÁvÀ    ¶ª¶¢Às¶¬À iñsûµÀY¹né  ¶ª¶¢Às¶¬À iñsûµÀY¹né  ¶ª¶¢Às¶¬À iñsûµÀY¹né  ¶ª¶¢Às¶¬À iñsûµÀY¹né  
J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ    

Solution : - 

 ( ) ( ) ( )2, 2 2, 2 2 3, 2 3A B C− − − C¶mÀOÐ0fº. 

 ( ) ( )2 2
2 2 2 2 32AB = + + + =  

 ( ) ( )2 2

2 3 2 2 3 2 32BC = − + + + =  

 ( ) ( )2 2

2 3 2 2 3 2 32CA = − − + − =  

 AB BC CA= =  

  ABC t0lµÀ¶¢ÁvÀ iñsûµÀY¹né J±µê±µÀ«¸å±ÀÀ  
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25 D±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎ7 7 , 7 7i i+ − t0lµÀ¶¢Á v ¶mÀOµwÊp ±ÉP ¶mÀ v0s ¶ª¶¢À±¼öP0fµµ¶m t0lµÀ¶¢Á v ¶mÀOµwÊp ±ÉP ¶mÀ v0s ¶ª¶¢À±¼öP0fµµ¶m t0lµÀ¶¢Á v ¶mÀOµwÊp ±ÉP ¶mÀ v0s ¶ª¶¢À±¼öP0fµµ¶m t0lµÀ¶¢Á v ¶mÀOµwÊp ±ÉP ¶mÀ v0s ¶ª¶¢À±¼öP0fµµ¶m 
±ÉP ¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ ±ÉP ¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ ±ÉP ¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ ±ÉP ¶mÀ Oµ¶mÀSÍ¶mÀ¶¢ÀÀJ±µê±µÀ«¸å±ÀµÀn VµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ  

Solution: - 

 A(7, 7) B (7, - 7) t0lµÀ¶¢Á vÀ ( ) ( )7 7 7 7i and i+ − v¶mÀ ¶ªÃW«¸å±ÀµÀ¶mÀOÐ0fº. 

 AB ±¶¢Àlµï t0lµÀ¶¢Á ( )7, 0  

 
7 7

7 7
AB

− −=
−

 

AB¢¸vÀ 7 7

7 7

− −
−

 

    
 ∴ v0s±ÉP ¢¸vÀ= 0 

 v0s ¶ª¶¢À±¼öP0fµµ¶m ±ÉP¹ ¶ª¤ÀOµ±µg0 ( ) ( )0 0 7y x− = −  

 0y =
 

 

25 D±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎD±¸Ø0f³ hµv0 vÎ , 4 3 , 2 5 , 3z i i i i+ + + t0lµÀ¶¢ÁvÀ ¶VµhµÀ±µ«¸ñné   t0lµÀ¶¢ÁvÀ ¶VµhµÀ±µ«¸ñné   t0lµÀ¶¢ÁvÀ ¶VµhµÀ±µ«¸ñné   t0lµÀ¶¢ÁvÀ ¶VµhµÀ±µ«¸ñné   
J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ  

Solution: - 

 ( ) ( ) ( ) ( )2,1 4, 3 2, 5 0,3A B C D  

 ( ) ( )2 2
4 2 3 1 8AB = − + − =  ( ) ( )2 2

2 4 5 3 8BC = − + − =  

 ( ) ( )2 2
0 2 3 5 8CD = − + − =  ( ) ( )2 2

0 2 3 1 8AD = − + − =  

 ( ) ( )2 2
4 2 5 1 4AC = − + − =   ( ) ( )2 2

0 4 3 3 4BD = − + − =  

 AB BC CD AD and AC BD= = = =  

  ABCD t0lµÀ¶¢ÁvÀ ¶VµhµÀ±µ«¸ñné   J±µê±µÀ«¸å±ÀÀ 
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26 D±¸Ø0f³ hµv0 D±¸Ø0f³ hµv0 D±¸Ø0f³ hµv0 D±¸Ø0f³ hµv0 vÎvÎvÎvÎ ( )3 1 7
2 7 , , 4 3 , 1

2 2 2
i i i i

−− + + − + t0lµÀ¶¢ÁvÀ ±¸0s´ª ¶mÀ  t0lµÀ¶¢ÁvÀ ±¸0s´ª ¶mÀ  t0lµÀ¶¢ÁvÀ ±¸0s´ª ¶mÀ  t0lµÀ¶¢ÁvÀ ±¸0s´ª ¶mÀ  

J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ J±µê±µÀ«¸å±ÀµÀnVµÃ¶pÁ¶¢ÀÀ  

Solution ; - 

 ( ) ( )3 1 7 7
2, 7 , 4, 3 ,

2 2 2 2
A BC C D

   − − −   
   

ces 

 

2 2 2 2
3 1 170 7 7 170

1 7 4 3
2 2 4 2 2 4

AB CD
       = − + + − = = − + + =       
       

 

 

2 2
3 1 170

4 3
2 2 4

BC
   = + + − − =   
   

 

 

2 2
7 7 170

2 7
2 2 4

AD
   = + + − =   
   

 

 ( ) ( )2 2
4 2 3 7 136AC = + + − − =  

 ( ) ( )2 2
4 2 3 7 136AC = + + − − =  

 AB BC CD AD= = = and AC BD≠  

  ABCD t0lµÀ¶¢ÁvÀ ±¸0s´ª ¶mÀ  J±µê±µÀ«¸å±ÀÀ 
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